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Le Dr Martln faisait partie depuls 1919 de 1’Academle de Medecme, qu o

pres1da en 1940, Il -avait été nommé en 1935 pre51dent du Gonseil Supérieur

d’Hygiéne publlque de la France. Charge en 1934 de la diréction de I'Institut
Pasteur, il couserva cette direction j Jusqu’en 1941. Il avait ete élu Membre de

notre Académie comme Académicien libre le 3 mai 1937. SR
Par ses qualités de savant, d’administrateur, d’ organlsateur le Dr Marun a

rendu 4la cause de la santé pubhque les plus éminents services. C’est un grand N

serviteur de son“pays que nous perdons avec Louis Martin: En votre nom,

jadresse & Madame Louis Martin et 4 sa famille lexpressmn de notre S

‘sympathie respectueuse

N
,

- La séance sera levee en signe de deull apres le vote mscrlt 4 l’ordre du jour..

M le PRESIDEVT souhalte la blenvenue a MM GAVIN RYLANDS DE BeEr,
Professeur d’Embryologie 4 I'Université de Londres, Président de la Linnean

Soczety, B. P. Grorees Hocureuriner, Président de TInstitut National .-

- genevois, J. RAMSBOTTOM, Conservateur pour la Botanlque au British Museum,

- WinckworTH, Vice- Président de la Linnean Soctety, Fraxcisco D’Ascmvscm‘
-MEexponga, Professeur de Botamque a l’UmverSJte de Connbra, qu1 ‘assistent &
la séance. ’

TOPOLOGIE — Structure de l ’anneau d homologze d une representazwn.
v Note (! ) de M JFAN Lrray. :

1. Etant donnés un anneau @ €t une representauon fermee T d un espace
normal E dans un espace normal E*, nous avons défini recemmenl (*) Panneau
~d’homologie de = relatif & @. Cet anneau a la structure suivante :

Le (p, ¢)** module d’ homologle 2P de m posséde les sous—nwdules

0 ——Ql’"?——QPachzﬂ VCQ/%‘TC CQ{;QZCG)/M(I CJ’P’V CJJ’ ‘7C c@ﬁ:chljxlf

le p**=* module d homologle &r° de E relatif 4 a possede les sous-modules
. 0 — &—1L,p+1 C &4y C gi,p—s C...C &r—11 c ep, '

il existe des /zomomorphzsmes A, de ‘*’_Bf’"’ sur 27 ”‘”’*‘/2’27”" "*_’“ 'ayaht pour
noyau 7Y, (1Zr<p); o
il existe des komomozphzsmes F de @7, sur @P’q /@1’* st ayant pour
noyau 277, ;
2. Les définitions de ces sous—modules et de ces homomorphlsmes sont les
suivantes : . '
~ 1° Soient Z*77 et Zro-rigsra des classes d’ homologle de E relatlves respectl--
vement & ©(3?) et A 11:(031"") la condmon :

Z*P’qe @’”"’ L rergrritg EZ;Z”":‘V*’“,, A, (Z 75 'I) ~ Z"’P—":q-!—rw‘-i mod Qp~r,«7+r+1

(,‘) Séance du 27 mai 1946. ,
(*) -Comptes rendus, 222, 10945,. p. 1366.



1420 . .. ACADEMIE DES SCIENCES.
équivaut a celle-c1 il existe une couverture C*deE, dont nous nommerons les

-elements X*”’f un cycle zzP’“X*q “appartenant a la classe Z*P 7, un cycle ]

. o .
py zP"BX*q”‘"‘ i# appartenant a la classe Z*r—ma+r+t et une forme Lo de E, A

g
-coefﬁments pms dans @, tels que

L# q__ELrpa ﬂ.(X*q *) 4 EL/,;..;)\ ﬂ(X*q—H,A) .

’ [ $>0,A L
a : LP"Izz L’i""hs‘_qé(qu"’”'i;ﬁ) + Z ’L’p-;r_l;p‘.;;(X*q-':f'*'l—”;l")r'
. B . ’ >0,
Lir, TE(|X*‘7°°|)N£”°‘ et LB, n(|x*q+r+u6|)~zp—rﬁ

dans ces formules e represente une classe d’homologle ap dlmensmns )

de (| X*%%]) relauve a @ et les:L/ representent des formes, a coeffimenls
pms dans @, d'une couverture C’ de E.

‘20 Soit Z*»¢ une classe d’homalogie de E* relatvie & n((BP), soit ZP+9 une
classe d’ homologie de E relative & &; la condition Z*I’ 1€ I, Zr1g &P,
I‘(Z*P 1)~ Zr* mod &/~'-9+! équivaut a la  suivante. : il existe un cycle

zz” °‘X*‘" * de la classe Z#79 et un cycle L, de la classe Zl’*? tels que ‘
o« .
Lp,q_ZLlp,ot T (X*q oc) + 2 L/p—: ) 7T (X*q—)-.y A)’
o $>0, A

- L A Lrp,a ;r(lX*q,at) ~ g

3. En partzculzer, si ZP et Z*7 sont des classes d’homologie de E et de E" ‘
relatives & &, ZPZ*‘I est une classe d’homologxe de =

sz*r/e@,,ﬂ; I‘(ZPZ*'/)NZ/’.TL'(Z*V) ‘mod &Pt 1+,

L’homomorphlsme T de 61’ 0 sur @h) est donc F(Zl’) ~ ZPE*", il en résulte
que Zh), est Pensemble des classes d’homologie de = du type ZPE*® et que
&' -est I'ensemble des classes d’homologie Z# de E ayant la propriété que
voici : on peut recouvrir E* avec un nombre fini d’ensembles fermés F¥ tels

“que Z¢. ’T(F;\)NO quel que soit 7\ quand E* est bicompact, on peut définir

- &' comme ’ensemble des classes d’homologle Zr de E telles que Z?. n (w*)rv o
quel que soit le point 2" de E*. -
4. Les propriéiés de I’ intersection sont les suivantes : desxgnons par JJ’"’ an
: le plus petit module contenant les intersections des divers éléments de Z7'7 par
les divers elements de 2%'; convenons de poser Fht = ?’ﬁ"’ = et A (ZM) ~UO
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fep,q Qs tcgpw,qﬂ ‘ @p q Q“‘* C'Qp+s ’q+t - @p,q é;r sC5p+r q+s
A (Zp,q Z“’t) ~ A (Lp’q) Z”l—l— (— I)P"’“I'Zf‘ 7, A (Z"‘) . mod Qp"'s_r '7+[+r+1

quand ZMe J/’"’ et 727 ‘e@ _ . S ‘
T(201.20%) ~ I‘('ziéi 0).T(Z+) mod Err=b st

'quandZ”’IE‘E”"’ etZ”e T - ‘

‘Les homomorphismes A, et I' du produit de deux representatlons se rattachent
aux homomorphismes A, et I' de ces deux representatlons par des formules -
analogues aux précédentes. Les homomorphismes de I'anneau d’homologle
‘d’une représentation © que deﬁmssemt Pintersection de © par un ensemble ou la
transformation de = par linverse d’une "représentation [loc cit. ( ) 4],
~ respectent les homomorphlsmes Avetl. : o
5. Les propriétés que nous avons énoncées de Tanneau d’homologle d’ unef N
représentation peuvent servir a 'étude de Panneau d’homologie d’un espaceet
- a Détude de la transformation de cet anneau par- I'i inverse d’une representatlon '
 Par exemple supposons que E* soit blcompact et que, quel que soit le point z*

de B, ’IT.((E ) soit simple (c’est- a—dlre ait pour seules classes d’homologle 1es o

s prodults par les éléments de @ de la classe unité); alors 7 est un 1som0rphlsme R
de 'anneau. d’homologle de E* relatif a4 a sur l’anneau d’homologle de E.

~ Supposons que E*' smt blcom act et ue 'u x* smt connexe uel ue smt le
PP qt P q quel q

'pomt z* de E*; ; alors T est un isomorphisme du premler module d’ homologle
- de E* dans (c’est-a-diré sur un sous-module de) celui de E. Supposons que T
soit la projection d'un espace fibré E sur son espace de base E*, que cet espace

de base E* soit simplement connexe et que E, E* et 1a fibre F soient des multi-

plicités; alors le (p, ¢)*™ module d’homologie de n est le g*» module d’ homo-
logie de E* relatif au p* module d’homologie de F et, @ étant supposé un
corps, I’ apphcauon aux homomorphlsmes A.etT du theoreme sur le rang d’un
quotient de modules fournit le résultat suivant : soient &(z), &*(t) et F (7) les
~ polynomes de Poincaré de E, E* et F; il existe un polynome 3(t) & coefficients
 entiers non négatifs tel que é(t) =F ()& (1) —(1+ 1)B(2). Soient un .

groupe bicompact, 51mplement connexe, E, et un sous-groupe fermé,. connexe, o

a un parametre, F, de E; soit E* 'espace homogene défini par E et F'; soit = la
- projection de chaque classe de E suivant F sur le point correspondant de E*;

supposons que @ soit le corps des nombres rationnels; alors "anneau d’homo-
logie de E* relatlf 4 @ est engendré Par des classes d’ homologle 72, Z*”’”'1 “ et’ “

la seule relatlon (Z"i‘)’H ‘~ojona n(Z*’)N 0; l’anneau d homologle deEest -

engendre par une classe hypermaxnnale Z2m+! et par les classes hypermax1-

. males 7:(Z""’+1 “) Les propmetés de l’anneau d homologle d’une representatlon
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permettent également de retrouver les théorémes de M. Gysm sur les espaces

- fibrés dont les fibres sont des s héres et le théoréme de M. Samelson sur les
P

groupes bxcompacts transformant transitivement une sphére (*).

ELECTIONS.
Par la majorité absolue des: suffrages, Sir Haroto SPENGER Jones est élu

\'Correspondant pour la Section d’ Astronomle en remplacement de M. Louis"
Fabry, decédé ' :

GORRESPONDANCE

M le SECRETAIBE pEnpéTUEL 51gnale parmi les pleces 1mpr1mées de la
- Correspondance :

Faune de 'Empire franqals V. Coléoptéres cérambyczdes de lA frzque du
Nord par ANDRE VILLIERS.

CALCUL DES PROBABILITES — Sur une géneralzsatzon d’un probleme élémen-
taire classique, importante dans Uinspection des produits industriels, Note_(*)
de M. Georee PovLva, presemee par M. Jacques Hadamard. :

1. Dans ce qui suit le mot point désignera un point du plan dont les coor-
données sont des entiers non négatifs. Les points (z 41, y) et (@, y+1) -
suivent immédiatement le point (=, y), le premier dans la direction des x, le
. second -dans la dlrecuon des y. Les pomts (@os Yo)s (@i, 71)y ooy (@, 1)
forment un chemm si (@, yh,) suit immédiatement (&, )3), pour
A=0,1, ..., {—1. Ce chemin est issu de (@,, },), aboutit & (x;, ;) et a la
longueur & Donnons trois nombres posmfs k,, h, et s ou s<1. Les points
(x, y) satisfaisant aux Inégalités

(1) L “’h1+3(w+y)<w<h,+s(w+y)

s’appellent points de la bande B. Nous ne considérons que le ¢as ot & chaque
point (z, y) de B différent de (o, o) aboutit un chemin issu de (o, o) formé
~ exclusivement de points de B. Le nombre de ces chemins aboutissant & (z, )
est appelé K(@, y). Nous allons calculer K(, y) en supposant que s est un
nombre rationnel. Dans ce cas-la s/(1—s)==a[b, ol a et b sont -des enliers
positifs sans diviseur commun, et la bande B se décompose en-une infinité de
troncons T,, T., T,, Lot nél et (&, y) parcourt les pomts de T,,

& ) Grsm, Commenzam Helv, 14, 1941, P 61, SAMELSON, Ann of Math., 42, 19[;1,

Pp- 1000. .

(*) Séance du 12 juin 1946.-



