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Dans un preprint récent [4], Roux-Yafaev ont obtenu des résultats sur la matrice de
diffusion pour l'opérateur de Schrodinger avec champ magnétique qui sont contradictoires
avec ceux obtenus dans notre papier [2]. En effet, Roux-Yafaev montrent que, contrairement
a l’énoncé du Théoreme 2 de [2], la matrice de diffusion n’est pas forcément une perturbation
compacte de I'identité et que son spectre peut recouvrir le cercle unité complexe.

Nous nous proposons de montrer dans cet erratum que 'approche utilisée dans [2], basée
sur des constructions a la Isozaki-Kitada, permet d’obtenir ce résultat. L’erreur de [2]
provenait d’un mauvais choix de microlocalisation. Dans ce qui suit, nous reprenons toutes
les notations de [2], ainsi que la numérotation des équations qui s’y trouvent.

Afin d’établir une formule de représentation des matrices de diffusion pour 'opérateur de
Schrodinger avec un potentiel magnétique vérifiant la jauge de transversalité, a décroissance
en O(< x >7*) a linfini, p E]%,l[ , et d’un potentiel électrique a courte portée, il est
nécessaire de construire deux opérateurs Fourier intégraux (O.F.I) J;, j = 1,2, avec une
phase et une amplitude convenablement microlocalisées. Nous reprenons la microlocalisation
donnée dans [1].



Définition des O.F.I.
Pour 5 = 1,2, soient O'é, U{ €]0,1[, v > 0 assez petit, tels que :

—l<oy—y<oy<o <o +7<0<oi—v<os<o;<oi+vy<l1.

+ o0 + : J + . Ué—I—O‘{
VT e C™([-1,1]), ¥I (1) =1si7¢€[oy,1] et ¥ (r) =0si 7 €[], . ).
) J J
U e C([-1,1]), Vi (r) =1siTe[-1,0p] et U (1) =0si7€ [Uotl_al’l]_

Xx1,; € C([-1,1]), xa(r)=1siT€ [—1,08 — 7] et x1,(r)=0si7> Jg.

X2,; € C([-1,1]), x24(7)=1si7€ [U{ +7,1] et x2;(7)=0si7 < 0'{.

La phase ®;(z,£) de I’ O.F.1 J; est donnée par (eq. (2.13), [2]) ou Wy, (resp. W_), est
remplacé par U, (resp. U7 ). L’amplitude d;(z,¢) de I’ O.F.I J; est donnée par (eq. (2.21),
[2]) ot x1, (resp. x2), est remplacé par X1 ;, (resp. xa;)-

On a alors la formule de représentation pour les matrices de diffusion :
(1.1) S(A) = 1= =2inTo(A)J;Tol5(A) 4+ 20 To(A) T R(A 4 00)T5L5(X) := B(X) + C(A).

De la méme fagon que dans [1], C(\) est un opérateur a noyau C'°° sur S™~!' x S™~'. Un
calcul facile nous montre ensuite que J;T5 est un opérateur pseudodifférentiel dans la classe

S.i_, de Hormander, de symbole principal pour |z [> let | £]>d > 0:

(12)  ale€)= =2 (om0 € (0 glcos(e,€))) + £ (aaleos(z,))

Puisque Supp a C { (z,€) : cos(z,§) € [0 —7,03] U [0},0% + ] }, on en déduit que B(X)
est un opérateur pseudodifférentiel sur la sphere dans la classe 52,1—p et de symbole principal
pour |y > 1, |w|=1et <y,w >=0, (Prop. 2.11, [5]) :

1
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= — elf_-l-;o A(/\_%y-l-sw).w ds /-I—oo d (/ t )) di
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. rtoo _1
_ ez f_oo AN 2 y+sw).w ds _1

+oo 1
(1.3) b(w,y; A) = — / a(tw+ A" zy, \/Xw) dt




Par conséquent, modulo un opérateur compact, S(A) est un opérateur pseudodifférentiel sur
la sphere de symbole principal :

if+oo A(/\_%y—l—sw) w ds
(1.4) s(w,y; A) = €' J-eo ' .
En utilisant (1.4), Roux et Yafaev obtiennent en particulier le résultat suivant :

Proposition 1 ([4], Prop. 6.13)
On suppose que pour un point (y,w) tel que |w|=1, < y,w >=0,
+oo + oo

lim sup Aty + sw).w ds = oo ou liminf Aty + sw)w ds = —o0 .
T—+400 —0o0 T—+00 —00

Alors : le spectre de S(X) recouvre le cercle unité.

Remarque

Dans le cas ou le champ magnétique B est a support compact (effet Aharonov-Bohm), les
hypotheses de la proposition précédente ne sont pas satisfaites. Par exemple, dans le cas de
la dimension 2, il est facile de voir que

+oo ()]
(1.5) / Aly + sw)w ds = + 5
suivant que le repere (7, w) est direct ou indirect, ® étant le flux total du champ magnétique,
y = . Utilisant (1.4) , Roux et Yafaev montrent que ([3], Corollary 0.2) :
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Tess(S(N)) = {2 €
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