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THEORIE DES GROUPES FUCHSIENS
Piz H. POINCARE

& PARIS.

Dans une série de mémoires présentés & I’Académie des Sci Jai Uniformisation
défini certaines fonctions nouvelles que jai appelées fuchsiennes, kleiné-
ennes, thétafuchsiennes et zétafuchsiennes. De méme que les fonctions

des surfaces

elliptiques et abéli per: d'intégrer les différentielles algébriques,

de méme les nouvelles transcendantes permettent d'intégrer les équations ¥

différentielles linéaires & coéfficients algébriques. J'ai résumé succincte- de RIEI’TIE]HH
ment les résultats obtenus dans une note insérée aux Mathematische Anna-

len. Ayant lintention de les exposer en détail, je commencerai, dans le Retour sur un théoréme

présent travail, par étudier les propriétés des groupes fuchsiens, me réser-
vant de revenir plus tard sur leurs conséquences au point de vue de la
théorie des fonctions.

§ 1. Substitutions réelles.

Soit z une variable imaginaire définie par la position d’un point
dauns un plan; ¢ une fonction imaginaire de cette variable définie par la
relation:

ar + b
o teayd

Je supposerai, ce qui ne restreint pas la généralité, que l'on a:

ad ~~be = 1.

Si le point z décrit deux arcs de courbe se coupant sous un certain

angle a, le point ¢ décrira de son coté deux arcs de courbe se coupant
Acta mathematica. L 1
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dwm/[wm\tammﬁu&mﬁ,d’m2ek3:

PSLy(Z) ~ 7./27 + 7./37.
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Fig 5 : drenation de découpes le long de sunflaces pown arviiwer & des polyednes
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e theoreme dhyperbolisation de Thunaton pervmet, pan la methede de dakem

Cheoreme (Hahn-danbovic, 2019) + G M eat Ayperbolique, alons M admel des
hnces ¢ L Y o dsniones
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Cheoreme (gel, 2013), néssboankt Lume des lhus celebres comjectunes de Thunafor -
Coute vanizle de dimension 3 admel un nevélement flimi gui admel ume sunjace
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Outils : Habm-dbarBorvic + methodes de cubulabion de Hﬁaﬁﬂwﬂﬁm
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x Théwinions stakistiques avec ansis d'eccpent em
w«mﬂunemégahmwwdcﬂﬂmamdmks(mm
), par. Quenkim Fanis [arxiv:2002.00852] .

@hﬁb 4Jhﬁegémét&Pum eak a.c&uﬁ@uﬂﬁ meﬁatuue !

* dk%yu%yﬂjcax dams des réseaucc

de A“TJZOJ“P‘“@‘TM

@oguPie, .TuU1 Jkkdieo g%ﬂlUﬂG ek aB

[arXiv:1906.09082] .




<2)£QWWWW@WW%AM&M

MW,MWWW@MWW(PSHIT):W&£B

Galll, Curien, Hontchemaki, Budpimabi, eke (dessims issus de lews supenlbes sites).

Cheoreme (CunienBudnimabi-Jebri, 2019) : ofe diamebre mimimal d'ume sunface
Wkwgwfw@@dlngwdg%+oo.

Faloms.
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ik g : K> > R dé[)rvrue fan q(20,21,22) = —Z0 22 — Z2 20 + 21 21, alorw HZ esk

{20, 21, 22] € P2(K) : qlz0, 21, 22) < 0} mumic de Lumique (& scalaine pes) mébnigue
niemammienme imuaniambe fan [l ASUL-gRoUe G = SO(1,2), SU(1,2) de SL3(K)

peservsant g Ceak le e groupe dstermime
Qaﬁésfmébiie!
Pagenslam botalemant géodesique
Plus belle lo wie
dams P?(K) W{WQOU‘E
audeli de Ginfini
OB = {g = 0} tg>0)

%mWWW@%mWXM,&Wm,
mm%@wwmﬁww&m
W)MWW@O&%&H% @MW\Q@,&m'rgma(}ulmdambH%ek

deuc dams HZ: ce aonk HE = HZ NPA(R) ek HE = {[20: 21 : 20) € HE : z; = 0}.

£mem%m%X&XMﬂWm&m%m%wwM@mXmm
Lamk d um /ps«mJi donmé. Fan muym/pﬂe, Do HZ = {20, 21, 22) € P*(K) : q(20, 21, 22) = 0}

m[?ﬁ O H2 ~ S! ek O, HZ ~ 3.
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gwmr\ﬂeb'o [' = PSLy(Z W&m@&&amdamG PSLy(R),

o I'=PSLy(Z Wde@?)mmcpudme PSL,(C),

. F:SU(lQZ[z])Wede@)manddamG SU(1,2).

o (Cheoreme de Cabeuchi, 1975) Fes groupes fuchsiens arithmetiques somt, a
@MWMM:M&WWM&W-
amtp\/métiq,uabdeG.

Cheoreme (Farbhonen-T, 2017-2018) - ofes WWW(MO mascimaus de
SU(1,2;Z[i]) aent aiw%nﬂeta]ueo el clnasés, & commenauwnadlilite et C&WOJ.AML
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AM&%MWWM%MKWMWWMH%/SU(LZ;ZM).
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