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Si cette courbe décrit la trajectoire d'un object muni d'une
“direction” (comme une voiture, un patin a glace,

alors cette direction 6(t) € R mod 27 satisfait

»
—sin(6(t))1(t) + cos(6(t))y2(t) = 0.
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En chaque point (x, y,6) de R? x R mod 27, les mouvements
de notre objets sont confinés dans le plan d'équation
—sin(@)v + cos(d)w = 0.
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En chaque point (x, y,6) de R? x R mod 27, les mouvements
de notre objets sont confinés dans le plan d'équation
—sin(@)v + cos(d)w = 0.

Ce plan est appelé le plan de contact au point (x, y,0).

L'ensemble de tout ces plans est appelé la structure de contact
€ sur R?2 x R mod 27
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Il n’existe aucune surface S qui soit tangente a & en chacun de
ses points.
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En dérivant
_ ox dy
—sin(d(s, t))g(s, t) + cos((s, t))g =0

—sin(6(s, t))%(s, t) + cos((s, t))% =0

on obtient :

=] 5 = = E DA



En dérivant

—sin(6(s, t))g

—sin(6(s, t))a(s, t) + cos((s, t))a =0

(s, t) + cos(6(s, t))— =

on obtient :
. 0?x 00 Ox 0Py 00 dy

— snn(e)at cos(9)8 Ie + cos(e)atas (0)8t B =0
. 00 Ox 90 oy

— sin( —co 5(9)a it + cos( in(¢ PV =0
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32 90 9x 82y 0 ay

- sm(9) — cos (9)6 e cos(9)8t(95 (0) =0
2 90 Ox 0%y 39 3}’
_5'”(9)0 55— <osl0) g, g +eos()5 5, — sin(0)5 5 = 0
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02X 90 Ox D%y a0 8y
—sin(0) 552 — cos(t) 5 5+ cos(8) 5o —sin(0) 5o =0
L 0Px 06 Ox D%y 89 8y
—sin(6) 59 cos(Q)&E + cos(f) i (0)8 o -0
Et donc
00 0x 00 Oy
—cos(@)—— —sin(f )8t6
89 8x 900y
—cos(@)—— — sin(6) = P
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o 00 Ox 9y 06 6y
- sm(@)atas - cos(é)ag + Cos(e)@t@s (9) =0
) 0?x 00 0x 0%y 89 8)’
—sin(f) i COS(Q)&E + cos(6) 501 (0)8 B¢ =0
Et donc
00 Ox ol ay
— cos(@)—— — sin(0 )8t B
89 8x ol ay
— cos(@)—— — (9)8 T

On conclut que S ne peut étre une surface.
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Une courbe (y1(t), 72(t), 0(t)) est legendrienne si elle est
tangente a £ en chacun de ses points.
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Une courbe (y1(t), 72(t), 0(t)) est legendrienne si elle est
tangente a £ en chacun de ses points. Cela se traduit par
I'’équation

—sin(6(t))m(t) + cos(0(t))75(t) = 0.
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La courbe t — (2, t3) admet aussi un relevé legendrien.

<
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La courbe t — (2, t3) admet aussi un relevé legendrien.

<

Il est paramétrée par t — (t2, t%, arctan(3t)).
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On peut toujours relier n'importe quels deux points par une
courbe legendrienne.
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On peut toujours relier n'importe quels deux points par une
courbe legendrienne.

Toute trajectoire dans R?> x R mod 2m peut étre approché par
une courbe legendrienne.
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Pour comprendre la preuve, il suffit d"approximer la trajectoire
la moins legendrienne qu’on puisse imaginer.
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